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25. Tìm thể tích của hình khối nằm dưới mặt phẳng
4x + 6y - 2z + 15 = 0 và nằm trên hình chữ nhật
R = {(x, y) | �1 ≤ x ≤ 2, �1 ≤ y ≤ 1}.

26. Tìm thể tích của hình khối nằm dưới bề mặt paraboloid
hyperbolic z = 3y2 � x2 � 2 và nằm trên hình chữ nhật
R = [�1, 1] � [1, 2].
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23–24  Phác họa hình khối có thể tích được cho bởi tích phân lặp.
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27. Tìm thể tích của hình khối nằm dưới paraboloid elliptic
x2/4 + y2/9 + z = 1 và nằm trên hình chữ nhật R = [-1, 1] ×
[-2, 2].

28. Tìm thể tích của hình khối được bao bởi mặt phẳng z = 1
+ ex sin y và các mặt phẳng x = ± 1, y = 0, y = π, và z = 0.

29. Tìm thể tích của hình khối được bao bởi mặt phẳng 
z = x sec2 y và các mặt phẳng z = 0, x = 0, x = 2, y = 0, và
y = π/4.

30. Tìm thể tích của hình khối nằm ở góc phần tám đầu tiên,
được giới hạn bởi mặt trụ z = 16 � x2 và mặt phẳng y = 5.

31. Tìm thể tích của hình khối được giới hạn bởi paraboloid z
= 2 + x2 + (y - 2)2 và các mặt phẳng z = 1, x = 1, x = -1,
y = 0, và y = 4.

33. Sử dụng một hệ thống đại số máy tính để tìm giá trị chính
xác của tích phân ∫∫R x5 y3 exy dA, với R = [0, 1] × [0, 1].
Sau đó sử dụng CAS để vẽ hình khối có thể tích được cho
bởi tích phân này.

34. Vẽ hình khối nằm giữa các bề mặt             cos (x2 + y2) và
z = 2 - x2 - y2 với | x | ≤ 1, | y | ≤ 1. Sử dụng một hệ thống
đại số máy tính để tính xấp xỉ thể tích của hình khối này,
lấy chính xác đến 4 chữ số thập phân. 
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35–36  Tìm giá trị trung bình của f trên hình chữ nhật cho trước.
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37–38  Sử dụng tính đối xứng để tính các tích phân hai lớp.

37. ,  

38. ,  

39. Sử dụng CAS để tính các tích phân lặp.

Các đáp án tìm được có mâu thuẫn với Định lý Fubini 
không? Hãy giải thích tại sao.

40. (a) Hãy cho biết các Định lý Fubini và Clairaut tương tự
nhau như thế nào?
(b) Nếu f(x, y) liên tục trên [a, b] × [c, d] và

với a < x < b, c < y < d, chứng minh rằng gxy = gyx = f(x, y).  
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Vẽ hình khối nằm giữa bề mặt z = 2xy/(x2 + 1) và mặt
phẳng z = x + 2y, được giới hạn bởi các mặt phẳng x = 0,
x = 2, y = 0, và y = 4. Tìm thể tích của hình khối.

z = e�x2

; 32. 




