TICH PHAN HAI LGP

. (a) Uéc tinh thé tich ctia hinh khdi nim dudi bé mit z = xy va
ndm trén hinh chir nhat

R={(x,y) | 0sxs6,0sys4}

Str dung mot téng Riemann véi m = 3, n = 2, va chon diém
méu 1a diém nam & goc phia trén bén phai mbi hinh vuong.

(b) St dung Quy téc trung diém dé udc tinh thé tich cua hinh
khéi trong cau (a).

. Néu R =0, 4] x [-1, 2], hdy sir dung mét téng Riemann voi m
=2, n=3 dé udc tinh gi4 trj cia [z (1 - x)2) d4. Chon cic diém
méiu nim & (a) cac goc phia dudi bén phai va (b) cac goc phia
trén bén trai ctia cac hinh chir nhat.

. () Str dung mot tong Riemann véi m = n = 2 d& udc tinh gié trj
cua [[z xe™ dA, trong d6 R = [0, 2] x [0, 1]. Chon cac diém
mau ndm & cac goc phia trén bén phai.

(b) Str dung Quy tic trung diém dé udc tinh tich phan & cau (a).

. (a) Udc tinh thé tich cta hinh khéi ndm dudi bé mit z = 1 + x2
+ 3y va nam trén hinh chit nhat R =[1, 2] x [0, 3]. Sir dung mot
téng Riemann v&i m = n = 2 va chon cac diém méu nim & cac
goc phia dudi bén trai.

(b) Str dung Quy tic trung diém dé udc tinh thé tich & cau (a).

. Cho bang céc gia tri ctia mét ham sb f(x, y) x4c dinh trén
R=10,4] x[2,4].

(a) Uéc tinh [[z flx, ¥) d4 bing cach st dung Quy tic trung
diém véim=n=2.

(b) Udc tinh tich phan hai 16p v6i m = n = 4 bang cach chon
cac diém mau 13 cac diém gan gdc toa do nhat.

» Y 2.0 2.5 3.0 35 4.0
0 -3 -5 -6 —4 -1
1 -1 -2 -3 -1 1
2 1 0 -1 1 4
3 2 2 1 3 7
4 3 4 2 5 9

. Nguoi ta d6 nude vao mot hd boi co chiéu dai 30ft va chiéu

rong 20 ft, sau d6 do d sdu muc nudc clua hd theo khoang cach
Sft/lan, bat dau tir mdt goe cua ho, va ghi lai cac gid tri vao
bang sau. Hay udc tinh thé tich ctia nude trong hd boi.

0 5 10 15 20 25 30
0 2 3 4 6 7 8 8
5 2 3 4 7 8 10 8
10 2 4 6 8 10 12 10
15 2 3 4 5 6 8 7
20 2 2 2 2 3 4 4

. Goi V la thé tich ctia hinh khdi ndm dudi do thi cua fx, y) =

V52 - x2 - y? va nam trén hinh chir nhat d}rqc cho bdi 2 <x <4,
2 <y <6. Chung ta st dung cac duong thangx =3 vay =4 dé



10.

chia R thanh cac hinh chit nhat con. Goi L va U la cac téng
Riemann dugc tinh bing cach sir dung cac diém miu nim & goc
phia dudi bén trai va goc phia trén bén phai. Khong cin tinh cac
s6 ¥, L va U, hiy sap xép chung theo trat ty ting dan va dua ra
1y do giai thich cach sip xép d6 ctia ban.

. Hinh du6i day minh hoa cac dudng mirc ciia mot ham sé ftrong

hinh vuéng R = [0, 2] x [0, 2]. Hay sir dung Quy tic trung diém
v&i m =n =2 dé ude tinh [z fix, y) dA. Ban 1am thé nao dé cai
thién phép udc tinh nay?

0 1 2 X
R =[0,4] x [0, 4].

. Cho ban db duong mirc ciia mot ham sé ftrén hinh vudng

R=1[0,4]valo,4].

(a) St dung Quy tic trung diém véi m = n = 2 dé wée tinh gia
tri cita [[ fix, ) dA.

(b) Uéc tinh gi4 tri trung binh cta z.
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Ban db duong mirc biéu didn nhiét d6 (tinh bing d Fahrenheit)
lac 4 gio chiéu ngay 26/12/2007 & bang Colorado. (Bang co
kich thudc 388 dam tur tdy sang dong va 276 dam tir nam lén
béc.) Sir dung Quy tic trung diém v6i m = n = 4 dé woc tinh
nhiét d§ trung binh ¢ Colorado tai thoi diém do.
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11-13 U'c tinh tich phan hai 16p sau day bang cach trudc tién xac
dinh no la thé tich ctia mot hinh khoi.

CJR3dA, R={xy) | 2=x=21=<y=<¢6
Jr (5 =0 dA, R={xy |0=x=50=<y=3}
L@ =2y)dA, R=1T0,1]x[0,1]
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Tich phan [z V9 - 32 dA, trong d6 R = [0, 4] x [0, 2] biéu din
thé tich cua mot hinh khéi. V& hinh khéi do.

Sir dung mt may tinh/may vi tinh 18p trinh dugc (hoac 1énh
tong trén CAS) dé udce tinh

ﬂ JI+ xe 7 dA

trong d6 R =[0, 1] x [0, 1]. Ap dung Quy téc trung diém voi s6
lugng cac hinh vuong co kich thude bang nhau lan luot 1a: 1, 4,
16, 64, 256, va 1024.

Lam lai Bai tap 15 cho tich phan ([, sin(x + v/y ) dA.
Néu /12 mot ham héng, fx, y) = k, vd R = [a, b] * [c, d], hdy
chirng minh rang

[xda =kb-axd-o

R

Str dung két qua cua Bai tap 17 dé chung minh ring

1
Ogﬂ sinwxooswydAﬁE
R

trong d6 R = [0, 1] x [4,1].





